
1 Esercizi su chiusura, parte interna e frontiera

Siano (a, b) �= (0, 0) e c ∈ R. Mostrare che i seguenti sottoinsiemi di R2:

{ax+ by < c} , {ax+ by ≤ c} , {ax+ by > c} , {ax+ by ≥ c}

hanno tutti come frontiera {ax+ by = c}.
In generale se v ∈ RN , v �= 0, i seguenti sottoinsiemi di RN :

{x :v · x < c} , {x :v · x ≤ c} , {x :v · x > c} , {x :v · x ≥ c}

hanno tutti come frontiera {x :v · x = c}.
Si trovino la chiusura, la parte interna e la frontiera dei seguenti insiemi:

1. A := {(x, y) ∈ R2 : x+ y ≥ 0, y > −1}.

2. B := {(x, y) ∈ R2 : x+ y = 1, y > −1}.

3.

C :=
�
(x, y) ∈ R2 : g(x, y) ≤ 0

�

C � :
�
(x, y) ∈ R2 : g(x, y) < 0

�

C �� :
�
(x, y) ∈ R2 : g(x, y) > 0

�

dove g(x, y) = |x2 + y2 − 1|+ x2 + y2 − 1.

4. D := {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1, x < 0, y ≥ 0}.

5. E := {(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 < 1} ∪ {(x, y ∈ R2 : x = y)}.

6. F := {(x, y) ∈ R2 : |x|+ |y| < 1}.

Si provi inoltre a disegnare gli insiemi definiti sopra.

1








