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I numer1 reali
[ numeri reali sono un insieme, che indicheremo con R, in cui sono definite:
e due operazioni, dette somma e prodotto. Formalmente:

s:RxR— R, p:RxXxR—R

(s ¢ la somma e p il prodotto) che indichiamo nel modo piu standard:

x+yin luogo di s(x,y) x-y(o%} ) in luogo di p(x,y)

che hanno le proprieta elencate nel seguito;
e una relazione d’ordine, formalmente:

O:R xR — {VERO,FALSO},
per cul usiamo la notazione
x > y per indicare che O(x,y) = VERO

(e vero che x e maggiore o eguale a y) con le proprieta elencate dopo.
Inoltre R ha una proprieta di completezza (a differenza di. Q R non ha buchi).
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Assiomi1 de1 numeri reali: operazioni

Proprieta della somma “+”

o X+y=y+x (prop. commutativa)
o (x+y)+z=x+(y+2) (prop. associativa)
@ esiste Otaleche 0+x=x (esistenza elemento neutro)
e esiste —x taleche —x+x=20 (esistenza inverso: [’opposto)

[T 4]

Proprieta del prodotto “

@ X y=Yy-X (prop. commutativa)
o (x-y)-z=x-(y-2) (prop. associativa)
o esiste 1 taleche 1 #0e1-x=x (esistenza elemento neutro)

o sex # (0esiste I /xtaleche 1 /x-x=1  (esistenza inverso: il reciproco)
Legame tra somma e prodotto

o x-(y+z)=xy+x:2 (prop. distributiva)

October 7, 2011 2/3




Assiomi1 de1l numeri reali: relazione d’ordine
Proprieta dell’ordine “>"

@ sex,yceRunatrax>yey>x¢vera (R totalmente ordinato)
@ X> X (prop. riflessiva)
@ sex>yey>ux,allorax=y (prop. antisimmetrica)
@ sex>yey>z allorax >z (prop. transitiva)

Legami tra ordine € operazioni
o sex>y,allorax+z>y+z
@ sex>yez>0,allorax-z>y-z

ASSIOMA DI DEDEKIND (completezza)
Se A e B sono sottoinsiemi di R taliche A #0, B# 0 e

VacA, VbeRB a<b

allora esiste ¢ (elemento separatore) tale che

VaeA, VbeB a<c<b
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